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Funciones reales de variable real

1. Calcula el dominio maximo de las siguientes funciones. Determina en cada caso los
puntos de acumulacion de dicho conjunto.

i) y = 5y ii) y =L i) y = V2P +322 — 4z —121iv) y = Va?+1v) y = i—jr%
vi) y = logz? vii) y = V23 — 1 viii) y = =

sinx *

2. Demostrar por la definicion de limite que:

2oc+1 x2+3x+2 I : x37m27x+1 _ 2
T el e =1 iii) lim, ,; £ =212 = =,

i) lim, 4 £ =0 ii) lim, . » 233142 3

3. Calcula los siguientes limites:
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— TZ—9  sae\ q: 42241 : /__a3-3x—2
Frsy 11) hmx_)g m 111) hmx_>_1 2221 60+4 IV) hmm_& 73— 3x2+3x—1
1 5
v) {/E5 vi) limpo oo w5 +1 vii) lim, g (4= )r T viii) lim,_,_o (iig)

i) lim, ; &=

ix) hszHoo (%) x) lim, o (x—+2)zf2 xi) lim, 4 (%)Hl xii) limg,_, 1 —Vi?fl_g
\/:n—l— —2 2z—6

xiii) lim,_,q xiv) limg_,3 NCES R

4. Analiza la continuidad de las siguientes funciones:

i) y=a>—1ii) y= Va2 —4iii) y = |2° — 6z + 8| iv) y = ||

22 —4 si <=2
V)y:wz—l_zlvi)y:mvii)y:|%|viii)y: z+1 si —2<x<?2

20 —1 si x>2

lsiac<() —2x+1 si <0
x
ix) y = r+1 s 0<2<3 x)y= 2043 si 0<ax <2
1 . :
g O >3 - si x> 2

5. Determina a,b € R para los cuales las siguientes funciones son continuas:
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ar —5 si x < —1
i) f:R— R tal que f(x) = —ax+bsi —1l<z<?2

—2ax+3b si x>2

3r+a st —2<x<-—1
ii) g: [-2,5— R tal que g(x) =< br+a si —1<z<3
20 —b si 3<x <)

6. Demostrar, aplicando el Teorema de Bolzano que las siguientes ecuaciones tienen
solucién en los intervalos indicados:

i) 234+ 22 —1=0en]0,2[. ii) 1 — 2 = tanz en |0, 7/4[. iii) 2 = sinz en | — 7/6, 7/6].
iv) 2" —2=0sine N, n>1en|0,2].

7. Indica en cada apartado que hipotesis del Teorema de Bolzano falla y analiza si se
verifica o no la Tesis de dicho Teorema:

r—1si 0<x<1

22 —2 si 1<w§2'

i)fr[072]—>R|f(l’)={

ii) g: [1,3] — R | g(z) =2* + 1.
8. Demuestra que todo polinomio de grado impar tiene por lo menos un raiz real.

9. Justifica que un hilo de alambre con forma circular calentado tiene dos puntos diame-

tralmente opuestos con la misma temperatura.



