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Integracién de funciones reales de variable real

1. Calcula las sumas inferiores y las sumas superiores de Riemann de f(z) para las
particiones P y P’ en los siguientes casos:

i) f(x) =22 —-2r+1en[-1,3] para P ={-1,1,3} y P = {-1,0,1,2,3}.

ii) f(x) = cosz en [5F, T] para P = {=5,0, 5} vy P’ = {=F, 5,0, 5, 5}

iii) f(z) = 2% en [-2,2] siendo P = {-2,-1,0,2} y P/ ={-2,-1,0,1,2}.

2. Calcula las siguientes integrales:

i) [ dril) [ == dril) [ ome=da i) [ o de V) [ g de

Vi) [ o= 4I+4d:1: vii) [ — $+1 sda viii) [ 2+2$+2dw ix) fx2x§;+5dw x) [ T

3. Calcula las siguientes integrales:

33223z 25 —32*—243 — 722 +w 4 423 —122%2-252-5
1) [ met 1)(2m+1)d93 i) [ 231327 —z— dx iii) [ e g dx

334222 42—7 —z3 4422 —8:r—|—7 s 1
lV) f :L‘4+$3—3$2—5$—2dx V) f 4 —6x3+132x2— 12x+4dw Vl) f 4x2—2x+1dw Vll) f 42— 4$+3dw

sse 1 . z2—9z—9 z® —zt423 -3z 42242 542
an) f 2+w+1d'r IX) f w3+5m2+4w—10d'r X) f x4 —2x3 4222 —22x+1 dx Xl) f 42 — 4m—|—3dw

18x+7 sos 1 x —|—3w—|—4 4% —|—14w +3x—1
xii) [ 9m2+6m+5dx xiii) [ 9m2+6x+3dx xiv) [ x3—|—4m2+4wdx xv) [ pc e a4

.o 5 3_,.2 _ cee 3 2
xvi) fmdx xvii) f”xx—imdx xviii) [ xﬁ:;r%igf;i;l_ﬁgdw.

4. Calcula las siguientes integrales:

i) J‘mdllf ii) f ((2x—|—11)2—|—1)2 dx iii) f (:r2—|—:r—|—£9)2(x—1)2 dx iV) f (x2—1|—1)3 dx
V) f (:v—l)(:vé—l—mc—l—l)2 dx.

5. Calcula las siguientes integrales:

i) [ X \/_dx i) [ \/_“dx iii) f \/_H -dx iv) f dx v) faH—V @ g vi) f—_ldx

(z—1)Va+1 1)2+1

\/_+1
vii) [z, /Z2dz viii) [ A \2/):’ 2\4{? 2’ dx ix) f\/ mx




6. Calcula las siguientes integrales:

dx iii) [ dz iv) | dx

. 1 s 1 1 1

1) [ o s i) [ (z—1)vVAz2—1 Vit 1 v/ 2212211
V) f m\/—2:v12—w+1dx Vi) f (m—l)\/—1m2+m—|—4dw Vii) f \/:vz—l—l?mv—l—Qdaj Viii) f w\/3612—4
ix) [ Zormmda:

dx

7. Calcula las siguientes integrales:

. —3z—1 .s —1223 422248247 5 2 22—6
) [ ==de i) [ =25 44;2"1:;4?; d iii) | \/ﬁdl' iv) [ \/%dx
V) f 42 +3w 1d[lf Vl) f 4:v2—:§C 7dl’

8. Calcula las siguientes integrales:

i) fﬁdw ii) fi/%dx iii) f\/l-l,-Qdew .
AR v

9. Calcula las siguientes integrales:

N
v) [ mdaz

2

i) [ Sdaii) [ 2 E2dxiii) [ (HH&TCSi“ ——dziv) [ &= actans s gy v) [ i—da

arcsinz)V1—z arctanz)(14+z2)

. . 4
vi) [ sin2wcoswdx vii) [ 1+tan2mdw viii) [ cos’zdr ix) [sin*zdz x) [ —5_3COSi+4Sinmdaz

xi) [ TR dr xii) [ e de Xiil) [ tan®zde xiv) [ 22 dr xv) [ sin*zcos?xdx

xvi) [ sin?zcos?zdz.

10. Calcula las siguientes integrales:
i) [V—42? — 8z — 3dx ii) [ ﬁdw iii) [ V422 + 8z + 8dx iv) [V —a? + dadx
v) [ \/%dx vi) [Va? =2z — 3dx vil) [V—2? + 2zdx viii) [ \/%dx

11. Calcula las siguientes integrales definidas:

D) [P VI—2Zde i) [V VST ¥ or v 8de i) [!,Va? o+ 20+ bda

iv) f03 V9 — 22dx

12. Calcula el drea limitada por la funcién f(z) = 2* =3z +2, lasrectasz =0y x = 4

y el eje OX.

13. Calcula el drea limitada por la funcién f(x) = 2% — 4, lasrectasx =0y v =3 y el

eje OX.



14. Calcula el 4rea limitada por la funcién f(x) = 2% — 1, lastrectasx =0y z =2 y el
eje OX.

r—1

15. Calcula el drea limitada por la funcién f(z) = 75,

eje OX.

las rectas c =0y x =3 yel

16. Calcula el drea limitada por la funcién f(x) = sinz, las rectas x = F y x = § y el

eje OX.

17. Calcula el drea limitada por la funcién f(x) = cosz, lasrectas z = —wry z =7 y el

eje OX.
18. Calcula el drea limitada por las funciones f(z) = \/z y g(x) = x.
19. Calcula el 4rea limitada por las funciones f(z) = 2% y g(z) = 5z — 6.

20. Demostrar que el area de la circunferencia de radio r

es mr2.

21. Calcula el area de la elipse de semiejes de longitud a y b

22. Calcula el drea de la regién limitada por las circunferencias 2% +y> =4y (z — 1) +
y? = 4.

23. Calcula la longitud de la circunferencia de radio r

24. Calcula la superficie total y el volumen del sélido de revoluciéon que se obtiene al
girar la regién del plano limitada por la grafica de y = 23, las rectas x = 0y x = 1
alrededor del eje OX.

25. Calcula la superficie total y el volumen del sélido de revolucion que se obtiene al

girar la regién del plano limitada por la grafica de y = 22, las rectas ¢ = 0 e x = 1

alrededor del eje OX.



26. Calcula la superficie total y el volumen del sélido de revoluciéon que se obtiene al
girar la region del plano limitada por la gréfica de y = sinx, las rectas y = 0 ey =1

alrededor del eje OY'.

27. Calcula el volumen de la esfera de radio r

2?+y’ +at =17

28. Calcula el volumen del cilindro de radio r y altura h.

29. Calcula el volumen del cono de radio r y altura h.



