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HOJA DE PROBLEMAS TEMA 10

1. Calcular el maximo dominio de definicion de las funciones siguientes. Estudia tam-

bién la topologia de dichos conjuntos, es decir, si se trata de conjuntos abiertos,
cerrados, compactos, calcula su interior, su clausura, su frontera y los puntos de
acumulacion.

a) f(z,y) = - b) f(z,y,2) = (m log(x? +y? + 2 — 1))
0) f(,y) = V@ +P =1 d) flay) = (i )
e) f(x,y):cos<ﬁ> ) f(z,y) = xlog <1+\/x2—y2+%>

. Calcular, en caso de que existan, los limites cuando (z,y) tiende a (0,0) de las
siguientes funciones:

1) f(z,y) = Senixy) 2) fz,y) = \/%_ ! 3) f(z,y) = (x+y)sen (i) cos <$>

x2+y2+y4 2+y2
2 2 3 3 2
Ty e+ xy z° +y ety
7 z,Y) = — 8 r,y) = 9 T,Y) = 10 T,Y) = —F/———
) e = 8 few) = T 9 S = s 10) few) = o
xt + 32%y% + 2293 225 + 293 (222 — 3?) oyt
11 = 12 = 13 =
) f<x7y) (x2+y2)2 ) f('ra ) <I2+y2>2 ) f(x7y) ZL’2—|—y2

~ 2?2 — o2 . 2t 4yt 22 + 1y
14 = (zy——" 2y, / 15 = (=—L
) f(z,y) (x‘yxgwg,xy? Il’yl) ) f(z,y) (x2+y2,sen<$2+y2)>



3. Dadas las funciones

se pide:

si |z| # |yl
si x| = |yl

a) Hallar lim,, o f(x,,y,) en los siguientes casos: (z,,y,) = (%, %) Y (Tns Yn) =
(317 2) donde £ es un namero real.

b) ;Existe lim, y)—0,0) f(z,y)?

¢) Comprobar si lim, 4)—(0,0) 9(,y) = 0.

4. Estudiar la continuidad de las siguientes funciones:

a)f(x,y):{gf’%zﬂ si (z,y) # (0,

log(14-22y?)

b) f(x,y)—{ (W 2 g zy/;
- w;gx;g) si (z,y) # (0,
¢) f(x,y)—{ Y g (z,y) = (0,
d) f(z,y) = { ((Ox%y%sen(xy)) Zi E
- ;\le — si (7,y) # (0
e) flz,y) = { 6/2T2 si (x,y)lz (0
£) f(z,y) :{ (()x T

5. a) {Se puede hacer continua f(z,y) =

n (0,0)?

b) ;Se puede hacer continua g(z,y) =

(0,0)?

6. Usar la regla de 'Hopital para calcular el limite 1im,_,

sen(2x)—2z+y ?

m 5 4)—(0,0) 3ty

y) #
si (2,y) = (00)

sen(
Tty

:U2+y

sen(@+y) Jofiniendola de manera adecuada

definiéndola de manera adecuada en

%, JExiste el limite



